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BAREM - Clasa a VII-a

Problema 1. Sa se determine toate tripletele de numere naturale consecutive cu
proprietatea ca suma celor 6 fractii obtinute folosind cele 3 numere este numar intreg.

Solutie: (Autor: Catalin Preda)
Fie n — 1,n,n + 1 cele trei numere, cu n > 2. (1p)

"—*1+”—“+"—*1+L+ﬁ+”—“€N(1p)

n n n+1 n+1 n—1
6
6+ ne-n €N (2p)
=n=2. (1p)

(1,2,3),(1,3,2),(2,1,3),(2,3,1),(3,1,2), (3,2, 1) sunt tripletele cautate. (2p)



Problema 2. Fie E(n) = 3%“ + 3n1+2 + -+ 1, unde n € N*. Si se arate ci:
(a) E(1) > 3,

(b) E(n) < E(n + 1), pentru orice n € N*.

Solutie: (Autor: Enache Patrascu)

(a) E(1) =+ 1+ ...+ 1= (1p)

Din inegalitatea mediilor (m.a. > m.h.) avem % > ﬁ (1p)
144 _ 6
1 1 1 1 1 1
(b) E(n) <E(n+1) < 3l T 32 T 308 <ot T ez T T Torts (1p)
1 1 1 5 1
15”1“ + 157{” +- 5nts — 15n—E5 - 3n+%’

15n+6 + 15n+7 +ot 15n+%0 > 15n+%0 = 3nt2)

1 1 _ 1
15n+11 + 15n+12 + + 15n+15 > 15n+15 =~ 3n+3° (2p)



Problema 3. Fie ABC' un triunghi ascutitunghic cu centrul cercului inscris in [ i
M mijlocul lui BC'. Pe cercul circumscris triunghiului ABC consideram D mijlocul
arcului BC' care 1l contine pe A si £ mijlocul arcului BC care nu il contine pe A.
Demonstrati ca:

(a) EI = EB.

(b) LAID = LIMD.

Solutie: (Autor: Cristi Savescu)

(a) Arcele BE si EC sunt egale, deci AE este bisectoare, de unde rezulta ca A, I, F
sunt coliniare. (1p)

ALIBE = LIBC + LCBE = (LA + £B). (1p)

LAEB = £C pentru ca subintind arcul AB. In triunghiul IBE, {BIE =
£B), deci LIBE = £BIF, adica EI = EB. (1p)

(LA +

1
2

(b) D, E sunt mijloacele arcelor BC, deci DE este mediatoarea (BC'), deci D, M, O, E
coliniare, unde O este centrul cercului (ABC). (1p)

ADBE = 90" = BE? = ME - DE = EI? = EM - ED = £L = EL " Atunci avem
AEID ~ AEMI. (2p)

Atunci LIDE = AMIE =z i LAID =180° — K DIM — xz = £IMD. (1p)



Problema 4. Fie patrulaterul ABCD i O € (AC) cu AC = 3-0OA. O dreapta
ce trece prin O intersecteaza (BC') si (AD) in E respectiv F. Daca F'D = 3 - FA,
EB = EC si Soce =2 Socr, sa se arate ca ABC'D este paralelogram.

Solutie: (Autor: Enache Patrascu)

Soce =2+ Socr = 30FE -d(C,0OF) =25 -OF -d(C,OF) = OF =2-OF. (1p)
Atunci 92 = 95 = 2, deci AOCE ~ AOAF (1). (3p)

Din (1) rezulta LOEC = LOF A, deci BC||AD (2). (1p)

Din (1) rezultd 4€ = 9€ =2, deci CE =2 FA.

BC =2-CE=4-FA, AD = FD + FA=4-FA, deci AD = BC (3). (1p)
Din (2) si (3) rezulta ca ABCD este paralelogram. (1p)



